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Clase 9: 

Gráficas de Funciones
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Temas

• Gráfica de una función

• Prueba de la recta vertical

• Gráficas de diferentes funciones

• Transformaciones de gráficas de funciones
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Gráfica de una función
Si 𝑓 es una función con dominio
A, la gráfica de f es el conjunto de

pares ordenados

{(𝑥, 𝑓(𝑥)) / 𝑥 ∈ 𝐴}

Se puede interpretar el valor de
𝑓(𝑥) en la gráfica, como la altura
de la gráfica arriba del punto x.
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Prueba de la recta vertical
Una curva en el plano 𝑥𝑦 es la
gráfica de una función, si y
solo si, ninguna línea vertical
corta la curva más de una vez.

Ejemplo:
La gráfica que se muestra, no
corresponde a la gráfica de una
función, ya que existen rectas
verticales que cortan la curva en
dos puntos.
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Ejemplo: Determinar si las gráficas corresponden
a una función



Gráficas de  funciones elementales

Función constante:

Una función constante es una
función definida como

𝒇 𝒙 = 𝒄

La gráfica de una función 
constante es una recta paralela 
al eje X por el punto 𝑐 del eje 
Y.
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Algunas funciones básicas y sus gráficas

Funciones Lineales: 

Una función lineal es una función de la
forma 𝑓 𝑥 = 𝑚𝑥 + 𝑏. Se llama lineal
porque su gráfica es una línea recta.

La constante m se llama pendiente de la
recta y la constante 𝑏 es la coordenada
del punto donde la recta interseca el
eje 𝑦.
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Ejemplo: Graficar la siguiente función

𝑓 𝑥 = −2𝑥 + 3
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Si 𝑛 = 1, la gráfica corresponde a una línea recta que pasa por el origen y que
tiene pendiente 𝑚 = 1.

Veamos como es la gráfica cuando 𝑛 = 2; Construimos una tabla de valores,
ubicamos los correspondientes puntos en el plano cartesiano y los unimos
mediante una curva suave.

La gráfica obtenida es la gráfica de una parábola. Siguiendo el mismo
procedimiento podemos trazar las gráficas de 𝑓 𝑥 = 𝑥𝑛 , cuando 𝑛 = 3, 4 𝑦 5.

Funciones de la forma 𝒇 𝒙 = 𝒙𝒏, para 𝒏 ∈ ℕ



Gráfica de la función cuadrática 𝒇 𝒙 = 𝒙𝟐
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𝑥 𝐹(𝑥) = 𝑥2

-3 9

-1 1

0 0

2 4

3 9

4 16



Gráfica de la función  𝒇 𝒙 = 𝒙𝟑
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𝑥 𝐹(𝑥) = 𝑥𝟑

-3 -27

-1 -1

0 0

2 8

3 27

4 64



Gráficas de la funciones  𝒇 𝒙 = 𝒙𝟒 𝐲 𝒇 𝒙 = 𝒙𝟓
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Si n es un número par, el dominio de la función es [0,+∞), 
mientras que, si n es un número impar, el dominio de la función es 
ℝ.

Tracemos la gráfica para 𝑛 = 2, es decir, 𝑓 𝑥 = 𝑥 y para ello 
construyamos una tabla de valores.

En forma similar podemos trazar las gráficas para 𝑛 = 3, 4 𝑦 5.

Funciones de la forma 𝒇 𝒙 = 𝒙  𝟏 𝒏, 𝒏 ∈ ℕ, 𝒏 ≥ 𝟐



Gráfica de la función raíz cuadrada
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𝑥 𝐹(𝑥) = 𝒙

0 0

1 1

2 ≈ 1.41

3 ≈ 1.73

4 2

9 3



Gráfica de la función 𝟑 𝒙
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Definimos 𝑥 =  
𝑥 si 𝑥 ≥ 0
−𝑥 si 𝑥 < 0

Por lo tanto, la función 𝑓 𝑥 = 𝑥
es una función definida por tramos.

Si 𝑥 < 0, la gráfica de f es la línea

recta 𝑦 = −𝑥. Si 𝑥 ≥ 0, la gráfica
de f es la línea recta 𝑦 = 𝑥.

Función valor absoluto 𝒇 𝒙 = 𝒙



Desplazamientos verticales y horizontales

Suponga que 𝑎 > 0. Para obtener la gráfica de:

• 𝑦 = 𝑓 𝑥 + 𝑎 se desplaza la gráfica de 𝑦 = 𝑓 𝑥 una 
distancia de 𝑎 unidades hacia arriba.

• 𝑦 = 𝑓 𝑥 − 𝑎 se desplaza la gráfica de 𝑦 = 𝑓 𝑥 una 
distancia de 𝑎 unidades hacia abajo.

• 𝑦 = 𝑓(𝑥 + 𝑎) se desplaza la gráfica de 𝑦 = 𝑓 𝑥 una 
distancia de 𝑎 unidades hacia la izquierda.

• 𝑦 = 𝑓(𝑥 − 𝑎 ) se desplaza la gráfica de 𝑦 = 𝑓 𝑥 una 
distancia de 𝑎 unidades hacia la derecha.
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Ejemplo: Graficar la siguiente función
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𝑓 𝑥 = 𝑥2 − 4



Ejemplo: Graficar la siguiente función
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𝑔 𝑥 = 𝑥 + 2 2



Ejemplo: Graficar la siguiente función
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𝑓 𝑥 = 𝑥 − 2



Ejemplo

Realizar la gráfica de la función ℎ 𝑥 = 𝑥 − 3 + 3
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Ejemplo
Realizar la gráfica de la función 𝑡 𝑥 = 𝑥 + 1 − 2



Ejemplo

Realizar la gráfica de la función: 
𝑓 𝑥 = 𝑥 + 2 2 − 3



Funciones pares e impares
Funciones pares 

Una función 𝑓 𝑥 es una función par si 
𝑓 −𝑥 = 𝑓(𝑥) para todo 𝑥 en el 
dominio de 𝑓.

Funciones impares

Una función 𝑓 𝑥 es una función impar 
si 𝑓 −𝑥 = −𝑓(𝑥) para todo 𝑥 en el 
dominio de 𝑓.

Obs: La gráfica de una función par es simétrica respecto al eje Y, mientras que la gráfica de 
una función impar es simétrica respecto al origen.
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Ejemplo: Determine si las siguientes funciones 
son pares, impares o ninguna de las dos.
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𝑓 𝑥 = 𝑥4 + 𝑥6 4 𝑔 𝑥 = −𝑥 + 𝑥5 − 𝑥7



Ejemplo

Determinar si las siguientes funciones son pares o impares.

1.  𝑓 𝑥 =
1

𝑥2+1

2. 𝑓 𝑥 = 𝑥3 − 𝑥

Instituto de Matemáticas -- Universidad de Antioquia



Ejercicios
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1. Realizar la gráfica de la función 𝑓 𝑥 = 𝑥 + 1 3

2. Realizar la gráfica de la función g 𝑥 = 𝑥 − 2 2 +1

3. Realizar la gráfica de la función h 𝑥 = 𝑥 + 1 −3

4. Realizar la gráfica de la función t 𝑥 = 𝑥 − 1

5. Verificar si las siguientes funciones son pares, 
impares o ninguna de las dos:

a.   𝑓 𝑥 = 3 𝑥3 − 𝑥 b.  𝑔 𝑥 = 𝑥3 −
1

𝑥
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