A vizsgalt két fliggvény egymas inverze, igy a két fliggvény grafikonjanak valdban van
metszéspontja az y = x egyenesen.

Abbdl viszont, hogy mindkét fliggvény monoton, nem kovetkezik, hogy grafikonjaik masutt
nem metszhetik egymdst. Ennek illusztralasara hozzunk egy "durvabb" példat. Abrazoljuk
kozos koordindtarendszerben az y = a* fliggvényt és inverzét, y = log, x-tazy = x
egyenesre es6 (xo, Xo ) metszéspontjukba huzott érintSikkel egyutt.
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(Az exponencidlis fliggvény és érintdje a rajzon folytonos, a logaritmusfliggvény és érintdje
szaggatott vonal.)
Eszrevehetjiik, hogy a = %esetben az exponencialis fliggvény érint6jének az iranyszoge a
abszolut értékben kisebb, mint 45°, igy az inverzéé nagyobb. Ez azt jelenti, hogy pl. az x < xp
értékekre a logaritmus fliggvény grafikonjanak érintdje folotte halad az exponencialis
fliggvény érintéjének, maga a logaritmusfiiggvény grafikonja pedig még e fol6tt. igy ezen az
intervallumon nem metszheti az exponencidlis fliggvény grafikonjat.
Ugyanakkor az a = 312 esetben, - mivel a logaritmusfliggvény érint6jének az iranyszoge lesz a

kisebb abszolut értékben 45°-nal - ha x < xp akkor az az xo pont kdzelében a logaritmus
fliggvény grafikonja alatta halad az exponenciilis fliggvényének. Ugyanakkor metszenie kell
valahol, mivel az exponencialis fliggvény metszi az y tengelyt, a logaritmus fiiggvény pedig
nem. Ennek a metszéspontnak az y = x egyenesre vonatkozo tikorképe ugyancsak
metszéspont lesz. Eszerint, ha a 0< a <1 paraméter elég kozel van 0-hoz, akkor biztosan
hdrom, ha elég kozel van 1-hez, biztosan egy gyoke van az a* = log, x egyenletnek.
Keressiik meg azt az a paraméter értéket, amely e két allapot kdzo6tti hatareset! Ez
nyilvanvaldan akkor kdvetkezik be, amikor a két fliggvény grafikonjanak (xp, xo ) pontbeli
érintGje egybeesik, azaz meréleges az y = X egyenesre (meredeksége -1). Ezekbdl a
feltételekbdl a-ra és X-re egy két ismeretlenes egyenletrendszert irhatunk fel:
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a* In(a) =-1

Ebbdl a kissé szokatlan egyenletrendszerbdl X és a - tobbszords behelyettesitéssel - kénnyen
meghatdrozhaté:



ylng==1 q@ == x== g%= az(—) =e “ ~0.065988...

Azt kaptuk tehat, hogy ha
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akkor az a* = log, x egyenletnek egy valos gyoke van.
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esetben pedig, - igy a = o= 0.0625 esetben is - harom.



