[k, A megoldas menete |épésrél Iépésre

A célunk az, hogy megkeressiik azokat a 2027-nél kisebb p primeket, amelyekre teljesil
az alabbi oszthatosag:

(2027 — p) | (2027 + p°)

1. lépés: Az algebrai triikk

Vezessilk be az n = 2027 jeldlést, hogy tisztabban lassuk a kifejezést:
2
(n—=p) | (n+p°)

A jobb oldali kifejezést alakitsuk at gy, hogy megjelenjen benne az (n2 — p?‘] kildnbség,
amit az (n — p)(n + p) azonossag szerint szorzatta tudunk bontani:

n+p2=—(n2—pz)+n2+n:—{n—p)(n+p)+n(n+l]

Mivel az (n — p) osztdja az elsd tagnak, a teljes kifejezésnek akkor és csakis akkor lesz az
osztoja, ha a megmaradt tagot is osztja. Vagyis a feladat leegyszer(sodik erre:

(n—p) | n(n+1)

2. lépés: Behelyettesités és tényezdkre bontas

Ifjuk vissza az n = 2027 értéket:
(2027 — p) | 2027 - 2028

Mivel 2027 prim, a 2028 primtényezs felbontasa pedig 22.3. 132, a jobb oldali szorzat
szerkezete nagyon tiszta. Keressik azokat a d = 2027 — p pozitiv osztdkat, amelyekre
teliesiil hoagy 0 < d < 2027 (mivel p eqgy pozitiv prim)



Ekkor a primeket a p = 2027 — d képlettel kapjuk meqg.

3. lépés: Az osztok ellendrzése

Veéqgigporgetve a lehetséges d osziokat, harom olyan esetet talalunk, ahol a kapott p erték
valdoban primszam lesz:

« Had = 1014 (ami osztdja a 2028-nak):
p=12027-1014=1013 — Prim!
e Had =156 (ami 12 - 13):
p=2027-156=1871 — Prim!

« Had="78(ami6-13)

p=2027-78=1949 —  Prim!

Minden mas megfeleld d oszto esetén p Osszetett szamot adna.

Végeredmény
A feltételnek eleget tevd primek a 1013, 1871 és 1949



