5.3. FUNKCE PRIROZENY LOGARITMUS

Yoo
Priklad 7
Grafy vzdjemné inverznich funkei y = a® a y = log,x jsou, jak

vime, osové soumérné podle osy I. a III. kvadrantu o. (Viz aplet
https://ggbm.at/brndebbf) Pro a = 2 se grafy neprotinaji a pro
a = 1,3 se protinaji ve dvou bodech. Pro jakou hodnotu a > 1 budou
mit jen jeden spolecny bod (osa o bude jejich spole¢nou teénou)? Jaké
soufadnice bude mit bod jejich dotyku T'?
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y = logy(z) d y = log, 5(x)

Piimka o : y = x md byt te¢nou grafu funkce f(z) : y = a®, musi mit
tedy smérnici k£ = 1. Smérnice te¢ny je derivaci — zderivujeme tedy f
a polozime derivaci rovnou jedné:

Ina-a* =1 (1)

Pro dotykovy bod T' (pac lez soucasné na ose o i na exponencidle)

plati soucasné rovnice

a* =z (2)
Nyni stac¢i vyfesit soustavu rovnic (1) a (2) pro nezndmé x, a (Nezndma
x je x-ovou soufadnici dotykového bodu.) Rovnici (2) vydélime rovnici
(1) a dostavame:

r=— (3)
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Rovnici (3) dosadime do (2):
1
afa = —— | In
Ina
Ingms = In lnla
1 1
na Ina =1In -
l1=In lnla
1
=e
Ina
1
Ina = —
e
Odtud dostavame: )
a=ec 4)
Dosadime (4) do (3):
1 1
T = T=7=>z=c¢
Inee °
Zaveér: Hledand exponencidla mé recepis
z x
Yy = (eé) = ee
K ni inverzni logaritmicka fce mé recepis
Inz
y =log,ije x = - =e-lnx
nee
Dotykovy bod méa poradnice
Tle, €]

35



5.3. FUNKCE PRIROZENY LOGARITMUS

N7,
AR\

9]y
|
y=e-Inz =log 4u5(7)

5

36



